
KOMPLEKSIANALYYSI I

Harjoitus 5, kevät 2006

1. Laske raja-arvo lim
z→z0

z3 + z2 + z + 1
z − z0

, kun

a) z0 = −1, b) z0 = i, c) z0 = −i.

2. Osoita, että raja-arvo lim
z→z0

f(z) = a (mikäli on olemassa) on yksikäsit-

teinen.

3. Osoita, että

a) lim
z→z0

(fg)(z) = ab, jos lim
z→z0

f(g) = a ja lim
z→z0

g(z) = b.

b) lim
z→z0

1
g(z) = 1

b , jos b 6= 0.

4. Osoita jatkuvuuden määritelmän avulla, että funktio f(z) = z2 +
2z, z ∈ C, on jatkuva jokaisessa pisteessä z0 ∈ C.

5. Osoita, että funktion f : S[0, π) ≤ C, jolle f(z) = z2, z ∈ S[0, π)
käänteisfunktio on jatkuva funktio.

6. Tutki funktion f(z) = 1
z , z 6= 0 tasaista jatkuvuutta

a) joukossa 1
2 < |z| < 1,

b) joukossa |z| < 1, z 6= 0.


