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1. a) Osoita, ettd sin Z = sin z aina, kun z € C.

b) Osoita, ettd cos(z1 + z2) = cos 21 cos z3 — sin 21 sin 22 aina,
kun zq, 29 € C.

c) Osoita, ettd tan(z 4+ m) = tan z aina, kun z # § +n - 7.

d) Osoita, ettéd arctan z = %log (Z + Z) :
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4. Osoita, ettd funktio u(z,y) = e*® cosay (a € R vakio ), (z,y) € R2,
on harmooninen koko C:ssi. Mairaa sellainen funktio v : R? — R,
etta funktio f = u + 7v on analyyttinen koko C:ssa.

5. Méaraa derivaatta f'(z), kun

a) f(z) = cos(z? +iz), b) f(z) =e=.
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