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1. Todista yhdistetyn funktion derivaattaa koskeva ketjusääntö.

2. Osoita, että funktio f(z) = zez on analyyttinen C:ssä.

3. Oletetaan, että g on koko C:ssä analyyttinen funktio. Määritellään
funktio f : C → C asettamalla f(z) = g(z̄), kun z ∈ C. Tutki onko f
analyyttinen C:ssä.

4. Osoita, että Cauchy-Riemannin yhtälöt saavat napakoordinaateissa
muodot

ur =
1
r
vθ ja vr = −1

r
uθ.

5. Olkoon f(z) = z3, z ∈ S[2π
3 , 4π

3 ). Tällöin f−1 : C → S[2π
3 , 4π

3 ) on
olemassa. Määrää (f−1)′(i) ja (f−1)′(−1).

6. Osoita, että funktiot

f(z) = sin z ja f(z) = cos z, z ∈ C

toteuttavat Cauchy-Riemannin yhtälöt.


