KOMPLEKSIANALYYSII
Harjoitus 5, kevat 2009

1. Funktiolle f maéritellaén f(0) =0 ja

a) f(2) = 57 b) f(z) = Z20 ¢) R kun 2 # 0.

Bl |z]

Tutki onko f jatkuva pisteessa z = 0.

2. Olkoot f ja g jatkuvia joukossa A C C. Osoita, ettd myos fg on jatkuva A:ssa.

3. Osoita, ettd funktio f(z) = 22 on tasaisesti jatkuva joukossa A = Dy(i). Onko f
tasaisesti jatkuva joukossa A = C?

4. Tutki funktion f(z) = 1, z # 0 tasaista jatkuvuutta

P
a) joukossa 1 < [z] < 1,

b) joukossa |z| < 1, z # 0.

5. Tutki onko funktiolla f(z) = z|z|, z € C derivaattaa missdan pisteessd zo € C.

6. M&ardaa seuraavien funktioiden derivaatat (mikéli ovat olemassa)

22 _
W) = e Al b )= e
c) f(z) =Imz, z € C, d) (z) = zImz, z € C.

7. Todista yhdistetyn funktion derivaattaa koskeva ketjusaanto.



