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Harjoitus 6, kevat 2009

1. Osoita, ettd funktio f(z) = ze® on analyyttinen C:ssa. Maaraa f/(z).

2. Oletetaan, ettda g on koko C:ssa analyyttinen funktio. Maaritellaan
funktio f : C — C asettamalla f(z) = g(Z), kun z € C. Tutki onko f
analyyttinen C:ssa.

3. Olkoon f(2) = f(z +iy) = 2> — 3zy? +i(32%y — y3),z2 = x + iy € C.
Osoita, ettd f toteuttaa Cauchy-Riemannin yhtalot. Maarad f/(z).

4. Olkoon f(z) = 23,2 € S[?ﬂ,%) Talléin f~' : C — S[3F, %) on
olemassa. Maaraa (f DY(@) ja (f~1)(=1).

5. Osoita, etta

a) e* = ez, b) sin Z = sin z aina, kun z € C.
6. Maaraa

a) log(—4), b) log 31, c) log(v/3 — i).
7. Maaraa

a) i, b) (—1i)?, c) i~



