KOMPLEKSIANALYYSII
Harjoitus 8, kevat 2009

1. Olkoon f alueessa A C C analyyttinen funktio.
a) Oletetaan, ettd f’(z) = 0 aina, kun z € A. Osoita, ettd f on vakiofunktio A:ssa.

b) Oletetaan, ettd f = u + v ja u on vakiofunktio A:ssa. Osoita, etté
f on vakio A:ssa. Tutki my6s tapaus, missi u? + v? on vakio funktio A:ssa.

2. Laske / |2|2dz, missi v on nelién 0 — 1 — 1414 — i — 0 piiri.

Y

3. Osoita, etti | /(m2 +iy?)dz| < 7, kun ~ on yksikkdympyrin kaari i — —i.

~

zsin zdz, kun v on murtoviiva 17 — %ﬂ' +1— —%ﬂ' +1— —%ﬂ'.

4. Laske 5

2 —

5. Laske /ZQezdz, kun v on murtoviiva 0 — 7 — 2.
v

6. Laske /f(z)dz, kun
B!

a) f(z)=2", neZ, n#-1, )=t 0<t<2rm
b) f(2) = Re z,v(t) = (1+id)t, 0<t<1



