KOMPLEKSIANALYYSI I
Harjoitus 2, kevat 2010

1. Olkoot ay,as, -+ ,a, € Rjaag > a; > asx > --- > a, > 0. Olkoon
p(z) =ap+aiz+---+a,z", z € C. Oletetaan, etté p(zp) = 0. Osoita,
ettd |zo| > 1.

. . s . (140t
2. Laske (1 —iv3)17 ja (1 4+4)1° a(—.
(L= VB ja (140" ja s

3. Olkoon z € C,|z| = 1,z # —1. Osoita, ettd z voidaan esittdd muo-
1+t
dossa z = + Z_t jolloin t € R.
—

4. Ratkaise yhtalot

a) 2zt = —1, b) 20 =1, c) 23 =i.

5. Maaraa sin36:n ja cos360:n lausekkeet sinf:n ja cosf:n potenssien
avulla.

6. Osoita, ettd joukko {z € C| |z — 29| > r} on avoin (29 € C,r > 0
annettuja).

7. Olkoon A = {i, %, %,} C C. Tutki onko A rajoitettu, suljettu,

avoin. Maaraa A% A’ cl(A).



