KOMPLEKSIANALYYSI 11

Harjoitus 2, Kevat 2011

1. Olkoon ~ yksikkdympyra. Laske f7 f(2)dz, kun
a) f(z) = leﬁ’ b) f(z) =tanz

2. Laske

1
/—dz, n=23.
~ (Z - 20>n

missa v on sellainen paloittain sddnnollinen Jordan-kéyré, etté
a) zo € 1(7),
b) zo € E(7).

3. Osoita, ettéd

o 2
/ €5t cos (t + sin)dt = 0 ja / e sin (t + sint)dt = 0.
0 0

4. Laske

/ 7 L Sdz,

o

missé vy on ympyra, jonka

a) keskipiste i, side 1, b) keskipiste —i, séde 1, c) keskipiste 0, sdde 2.
Vihje: Osamurtokehitelmaé.

5. Osoita, ettd Cauchy-Goursatin lemman todistuksessa konstruoidulla kolmioiden jonolla
A, A Ag, .. A, ... on seuraavat ominaisuudet:

OAR|? AAZ 1 -
a) | IAnll = ‘\T\l kaikilla n € Z,..

b) Jos kaikilla n € Z, valitaan kolmiosta A, jokin piste z,, niin jono (z,) suppenee
kohti jotain pistetta zg.

c¢) Jos 6 > 0 on annettu, niin on olemassa sellainen N € Z,, etta
A, C Ds(z) aina, kunn > N.

d) Leikkaus N, A, koostuu tdsmélleen yhdesté pisteesté.



