KOMPLEKSIANALYYSI I
Harjoitus 7, kevat 2012

1. Maaraa

a) i, b) (—1i)?, c) i~

2. Maaraa funktio f(z) = Logz,z # 0, muodossa f = wu + iv. Tutki
toteuttaako se Cauchy-Riemannin yhtalon.

3. Laske raja-arvot

= —1 ) COS 2 ) . cos2z —1
_ c) im ————
2—0 22 + 2z’ . z—0 sin? z

4. Olkoon f alueessa A C C analyyttinen funktio.

a) Oletetaan, ettd f’(z) = 0 aina, kun z € A. Osoita, ettd f on
vakiofunktio A:ssa.

b) Oletetaan, ettd f = u-+iv ja u on vakiofunktio A:ssa. Osoita, etta
f on vakio A:ssa.

5. Laske /Z dz, missa

a) 7y :fy{z(t) =t+it3,t € [0,1]},

b) v = {z(t) = t* +it*,t € [0,1]}.

6. Laske /zzdz, missa 7y on jono ¢ — 1 + 2i.
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