
Lukuteoria I
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(g) 2fn+m = fnlm + fmln

(h) 2ln+m = lnlm + 5fnfm
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∀ n ∈ Z.

38. Johda generoivasta sarjasta
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Binet’n esitys Lucasin luvuille lk.

39. Olkoot d, n, M, N ∈ Z. Osoita

(a) d|n ⇔ fd|fn.

(b) jos M ⊥ N, niin fMfN |fMN .

(c) fn ∈ P≥5 ⇒ n ∈ P.

(d) n ≥ 4 ⇒ fn + 1 /∈ P.

40. Olkoon p ∈ P≥3. Näytä, että

(
p + 1

j

)
≡ 0 (mod p)

aina, kun 2 ≤ j ≤ p − 1.

41. Näytä, että
2n−1fn ≡ n (mod 5).

42. Johda teleskoopikaavalla summan

m∑

k=1

fk

arvo.

Viikolla 42: 36d,e,g, 37-41


