Matematiikan perusmetodit/mat.

Harjoitus 6 syksy 2009
A osa:

1. Laske
a) arcsin(3), b) arcsin(—3), ¢ arcsin(—\/ii), d) arccos(3)

e) arccos(—%g), f) arctan(—1), g) arctan(%), h) arccot(v/3).

w

2. Esita kompleksiluvut muodossa = + 1
a) (142i)(1—3i), b) (2—4i)(2-51), ¢ 575, d) {2,
e) (1+2i)% f)(1+2i) 2

3. Maéaraé reaali- ja imaginaariosat, kun

a) z=i(2+3i)(1 - 2i), b)z=1=E
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4. Maérad kompleksilukujen ;7

jacosa+isina, a € R, itseisarvot.

5. Ratkaise kompleksiset yhtalot
a) 22 +2=0, b)[z+21=0, ¢)z+2=5 d)z+2z2=3—1i.
6. Osoita, ettd kompeleksiluvulle z péatee
a) Rez=12(z+2),b) Imz = 5(z — 2).
7. Maaraa kompleksiluvun z polaariesitys, kun
a)z=25 b)z=-Ti, ¢)z=-2-2i, d)z=+3+i, e)—3+3i,
f) 2= —V3—i, g)z=1—1i.
8. Tutki, mitd esittdd kompleksitasossa joukko (z = x + iy)
a) z =2tz b)|r—24 (y—1)i] <3.
9. Osoita, ettd kompleksiluvuille z ja w patee

a) zZw = zw, b) |zw|=|z||w].



Matematiikan perusmetodit/mat.
Harjoitus 6 syksy 2009
B osa:

22
z—61

1. Milla reaaliluvun z arvoilla lauseke on reaalinen, kun z = x + 37

2. Laske

a) sin(arccos 3), b) sin(arctan 3).

3. Ratkaise
a) 22 —2z24+1=0., b)2z+4|z|=1,c¢)|z+iz| <2.
4. Laske
321
2) (VB4 b) (= +4i) o) (VB Vi)

5. Esité sin 3« ja cos 3« lausekkeiden sin o ja cos v avulla. (Vihje: Tarkas-
tele kompleksilukua 23, missé z = cos« + i sin a.)

6. Ratkaise epayhtalo

a) m <1, b)sinz > cos2z c) cos2x —tanz > 1.



