Analyysi 2
5. harjoitus 2010

1. Magritd médritelmas kiayttden kuvauksen f : R? — R,

f(ZL'l, Ig) = T1T9 kaikilla (ZEl, 132) S R27

suunnattu derivaatta vektorin v = ( \%, \%) suuntaan pisteessi (x1, Ta).

2. Oletetaan, etta kuvauksilla f : R” — R ja g : R" — R on suunnatut
derivaatat vektorin v € R™ suuntaan pisteessia a € R". Osoita, etté

O (f +g)(a) = 0, f(a) + Dug(a).
Tehtévissd 3 ja 4 tarkastellaan kuvausta f : R? — R,

B %, kun (z,y) # (0,0)
flay) = {Of kun (2.3) = (0,0).

3. Osoita, ettd kuvaus f ei ole jatkuva origossa.

4. Osoita, ettd kuvauksella f on suunnatut derivaatat jokaiseen suun-
taan origossa.

5. Osoita médritelmés 2.1.5 kiyttien, ettd kuvaus f : R? — R,
f(z,y) = 2+ y* kaikilla (z,y) € R?,

on differentioituva.

6. Maarita tehtdvan 5 kuvauksen f tangenttitaso pisteessé (1,0, 1).

Lisatehtavia

1. Laske funktion f : R?® — R,
f(z,y.2) = ¥ kaikilla (z,y, z) € R,

kaikki osittaisderivaatat.

2. Olkoon A C R™. Osoita, ettd kuvaus f : A — R™ on jatkuva joukon
A kasautumispisteessd a tdsmélleen silloin, kun lim,_., f(z) = f(a).



