Olkoon

B r, kunz e Q
J(@) = {—x, kun = ¢ Q.

Misséa pisteissa f jatkuva?

1° Osoitetaan, ettd f on jatkuva pisteessia x = 0:
Olkoon € > 0 mielivaltainen. On 16ydettéva sellainen § > 0, etta | f(z) — f(0)| <
aina, kun |xr — 0| < 4. Itseisarvo

|z|, kun z € Q

|f(x) = fO)| = [f(z) = O] = [f(z)| = {| —z|=|z|, kun z ¢ Q

Olkoot § > 0 ja |z — 0] < § eli |z| < 6. Taten |f(z) — f(0)] = |z] < § < ¢, kun
0 < e. Nyt voidaan valita § = e. Siispé funktio f on jatkuva pisteesséd x = 0.

2° Osoitetaan, ettd f ei ole jatkuva muissa pisteissé:

Olkoon zy # 0. Jos f on jatkuva pisteesssd xg, niin jokaisella ¢ > 0 on olemassa
sellainen § > 0, ettd |f(z) — f(zo)| < € aina, kun |z — x| < § (x € Bs(xp)).
Valitaan € = |zy].

a) Jos xg on rationaaliluku, niin on olemassa sellainen irrationaaliluku
a € Bs(xo) N Be(xg), etté
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|f(a) = f(zo)| = | —a—zo| = [a+ 20| = |a — 20+ 22| > ||a—z0| =2 |20] |
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Néin f ei ole jatkuva nollasta eroavissa rationaalipisteissa.

b) Jos x( on irrationaaliluku, niin on olemassa sellainen rationaaliluku
b € Bs(zo) N B-(z0), ettd
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|f(0) = f(zo)| = [b+zo| = [b—wo+220] = [|b— 20| =2 |zo| | =26 —|b— 0| > €.
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Néin f ei ole jatkuva irrationaalipisteissa.

Edelld olevan nojalla f ei ole jatkuva missdéan pisteessa zy # 0.



