Airelliset kunnat

Vilikoe 2, kevat 2011

Tehtavissa p on tarkasteltavan kunnan karakteristika.

1. Maarittele n:s syklotominen polynomi &,, annetun kunnan [ suhteen.
(Kerro myos, milloin @,, on mééritelty.)

Maérad @1g(r) kunnan 5 suhteen. Onko tdmé jaoton renkaassa IFs[x]?

2mitr(x)

2. Olkoon x;: F, = C*, x1(x) = e » , misséd tr on kunnan [, abso-
luuttinen jalki. Osoita, etta jos a € I, niin

Xa- IFq — (D*a Xa(x) = Xl(ax)

on kunnan [, additiivinen karakteeri. Osoita liséiksi, etté x, # x» aina,

kun a # b.

3. Olkoon a € [F,. Osoita, ettd trinomi f(z) = 2 — x — a on jaollinen
renkaassa IF,[x], jos ja vain jos silld on nollakohta kunnassa F,.

4. Osoita, etta

> G, x) = (¢—Dx(1) aina, kun y € F,

YeR;

Laske my6s summan Y. G(v,x) arvo, kun ¢ € ]f‘}.
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