802656S Algebralliset luvut

Loppukoe 28.5.2012

1. Masrgi algebrallisen luvun /2 + /3 minimipolynomi.

2. a) Madrad algebrallisen kuntalaajennuksen K = (Q, V3,V2+ \/5)
dimensio ja kanta rationaalilukujen kunnan @ suhteen.
b) Olkoon b(z) ja c(x) primitiivisid polynomeja. Osoita, ettd b{z)c(z)
on primitiivinen.

3. a) Todista lause: Jos « on algebrallinen luku, niin on clemassa sellai-
nen positiivinen kokonaisluku ¢, ettd ca on kokonainen algebralli-
nen luku.

b) Ratkaise Diofantoksen yht&ls
v +1=21%
kun y on parillinen kokonaisluku.

4. Maérittele lukukunnan K kokonaislukujen renkaan Zk yksikét ja jaot-
tomat alkiot. Osoita seuraavat tulokset:

(i) Luku a € Zk on yksikk jos ja vain jos normi N{a) = =%1.

(ii) Jos luvun b € Zk normi N(b) on alkuluku, niin b on jaoton.

Anna esimerkit kunnan Q(+/—3) yksikdsta ja jaottomasta alkiosta.



