Hilbertin avaruuden operaattorit

Kesatentti 20.6.2005 (J. Berkovits)

H on kompleksikertoiminen Hilbertin avaruus kaikissa tehtavissa.

1. Olkoon M C H lineaarinen aliavaruus. Osoita, etta M on suljettu jos
ja vain jos se on taydellinen.

2. Olkoon T' € B(H). Osoita, ettd T' on normaali jos ja vain jos ||Tx|| =
| T*x|| V x € H.

3. Maaritellaan siirto-operaattorit Sy, : lo — I3 ja Sp : lo — [y asetta-
malla
Spr = (r2,23, ) Vo= (x1,22,23,-) €y

ja
Spx = (0,21,22,-++) V@ = (21,22,23, ) € l2.

Maaraa siirto-operaattorien ominaisarvot.

4. Olkoo T € B(H). Osoita, ettd o(T) C {\ € C||\| < ||T]|}.

5. Olkoon T': D(T') C H — H lineaarinen ja tihedsti maaritelty.
a) Méarittele T.
b) Osoita, ettd T on suljettu.



