Hilbert-avaruuksien operaattorit

Kesatentti 21.6.2004

1. Olkoon H separoituva Hilbertin avaruus ja {e,}52 ; sen ortonormaali
kanta. Maaritellaan

1
Z—xen
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aina, kun x € H.

Osoita, ettd T' € B(H) ja laske ||T|.

2. Osoita, etta tehtavan 1. operaattori T' on kompakti.

3. Olkoon H Hilbertin avaruus jaT' € B(H ) itseadjungoitu. Osoita, etté

I7l)= s [(Te.2)]

4. Olkoon H kompleksinen Hilbertin avaruus ja S(H) = {T' € B(H)|T kdantyvéa}.
Osoita, ettd S(H) on avoin joukossa B(H).

5. Olkoon H Hilbertin avaruus jaT : D(T') C H — H tiheésti madritelty
lineaarinen operaattori. Osoita, etta T™ on suljettu.



