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1. Olkoon H separoituva Hilbertin avaruus ja {en}∞n=1 sen ortonormaali
kanta. Määritellään

Tx =
∞∑

n=1

1
n
〈x, en〉en

aina, kun x ∈ H.

Osoita, että T ∈ B(H) ja laske ||T ||.

2. Osoita, että tehtävän 1. operaattori T on kompakti.

3. Olkoon H Hilbertin avaruus ja T ∈ B(H) itseadjungoitu. Osoita, että

||T || = sup
||x||=1

|〈Tx, x〉|.

4. Olkoon H kompleksinen Hilbertin avaruus ja S(H) = {T ∈ B(H)|T kääntyvä}.
Osoita, että S(H) on avoin joukossa B(H).

5. Olkoon H Hilbertin avaruus ja T : D(T ) ⊂ H → H tiheästi määritelty
lineaarinen operaattori. Osoita, että T ∗ on suljettu.


