Jatkuvuus ja raja-arvo
Loppukoe 29.10.2012

1. {a) Osoita méadritclmas kiytticn, cttd kuvaus
flzy=22-5

on jatkuva pistcessa 1.
(b} Laske
1 2

li ( ——)_
zliv]} 11—z ].—3’12

2. (a) Olctetaan, cottd lim,o2, = @ ja lim,oy, = b. Osoita madritclmaa
kayttden, ctta

lim (z, +yn} = a+b.
=00

(b) Laske
lim (V2? + 2 — z).
T—o
3. Ovatko scuraavat viittect tosia? Perustele vastauksesi.
(a) Hajaantuva lukujono ci ole rajoitcttu.
(b) Jos lukujono (z,,) suppenee ja lukujono (y,) hajaantuu, niin lukujono (z,y,)
hajaantuu.
(c) Jos lim, g4 f(z) = lim,_p_ f(x), niin f on jatkuva pistcessa 0.

4. (a) Osoita, cttd kuvaus h: R — R,

saavuttas suurimman arvonsa.
(b} Olectetaan, ctta f: R — R on jatkuva funktio ja 0 < f(z) < 1 kaikilla z € R.
Osoita, cttd on olcmassa scllainen zg € R, cttd f(zo) = zo.



