LUKUTEORIA 1
Kesétentti 15.6.2009, T. Matala-aho
EI LASKIMIA, EI PUHELIMIA

1. (a) Mé&araa

(_15/2) (mod 11).

(b) Olkoon p € Pysjap=1 (mod 3). Maaraa sellainen k € Z, 1 <k <p—1,
etta
=k (mod p).

2. Olkoot fo =0, fi =1ja frio = fre1 + fr aina, kun k € Z.
Osoita, etta
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(a) aina, kun n € Z*.

(b) aina, kun n € Z<.

3. Johda 1. lajin Stirlingin lukujen palautuskaava

si(n,m)=s1(n—1,m—1)—(n—1Ds;(n—1,m) VneZ", 1<m<n-1.

4. Johda Eulerin lukujen palautuskaava

" /2n
> <%) Ey, =0, neZt,
k=0

léhtien generoivasta sarjasta
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5. Olkoon p € P55, p =2 (mod 3) ja ¢ = (2p — 1)/3. Osoita, ettd
11 1 1
l— 4~ — >4 g >=0 (mod p).
2+3 4+ +q (mod p)

Tarkat perustelut.



