LUKUTEORIA I (8op; Vain jos merkitty HOPSiin)
Loppukoe 1.11.2010 EI LASKIMIA

TEHTAVISTA 3 ja 4 yhteensi véhintéizn 10 pistettd (10 pistetti/tehtiava)

1. a) Madraa

(19091) (mod 101).

(1/ 2) (mod 7).

b) Maaraa

5

2. Olkoot fo = O, f1 =1 ja fk+2 = fk;+1 + fk seké, l() = 2, ll =1 ja lk+2 = lk+1 + lk
aina, kun k£ € Z. Nayta, etta

fn+m = fn-i—lfm + fofm-1

aina, kun n,m € N. (Voit kayttdd alla olevaa tulosta (F).)

3. Olkoon p € P. Néayté, ettd Bernoullin luvulle By pétee
pBy =12 +22+---+(p—1)* (mod p).
4. Johda 1. lajin Stirlingin lukujen palautuskaava

si(n,m)=s1(n—1,m—1)—(n—1Dsi(n—1,m) VneZ", 1<m<n-1.

5. a) Méadréda sellainen k € Z, 0 < k < 6, etté

2

3
b) Olkoon p € P. Todista, etté

2w\ 11 1 ,
(p)_2<1+p<1+2+3+...+p_1)) (mod p®).

(F) Fibonaccin luvuille pétee (ei saa todistaa)

(1 1>”Z(fn+1 fn>
10 fn fnfl '

k (mod 7).



