LUKUTEORIA I Loppukoe 25.5.2009 EI LASKIMIA, EI PUHELIMIA

1. a) Midirdd
(142) (mod 11).

b) Olkoon p € Ps5 jap =1 (mod 3). Médraa sellainen k € Z, 1 <k <p—1, ettd

=k (mod p).

Wl =

2. Olkoot fo =0, fi =1ja frao = fra1 + fr aina, kun k € Z.

a) Osoita, etté
Jotm = fav1fm + fafm—1
aina, kun n,m € N. (Voit kayttdd allolevaa tulosta (F).)

b) Osoita, ettd f,|fs, aina, kun n € N.

3. Johda 1. lajin Stirlingin lukujen palautuskaava

si(n,m)=s1(n—1,m—1)—(n—1Dsi(n—1,m) VneZ", 1<m<n-1.

4. Todista, ettd luvulle
pétee e ¢ Q.

5. Olkoon n € Z* ja S;(n) = Y, /. Osoita, ettd

mf (m)Sj(n) =(n+1)" -1 VmeZ".

=0

(F) Fibonaccin luvuille patee (el saa todistaa)

(1 1>"I<fn+1 fn>
10 fn fnfl .



