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1. välikoe 26.11.2012 EI LASKIMIA

1. a) Millä luvuilla n = 2, 3, 4, 5, 6, 7 pätee

1

13
≡ 2

5
(mod n).

b) Näytä, että
⌊x⌋+ ⌊y⌋ ≤ ⌊x+ y⌋ ∀x, y ∈ ℝ.

2. Määrää alkion ℎ ∈ ℤ∗
n käänteisalkio ℎ

−1 ∈ ℤ∗
n muodossa ℎ

−1
= k, missä

k ∈ {1, 2, ..., n− 1}, kun
a) ℎ = 5, n = 101.
b) ℎ = 5, n = p ∈ ℙ, p ≡ 4 (mod 5).

3. Olkoot p, q ∈ ℙ, p ∕= q. Todista, että

pq−1 + qp−1 ≡ 1 (mod pq).

4. a) Olkoon p ∈ ℙ. Näytä, että

p

∣∣∣∣(p

k

)
∀ 1 ≤ k ≤ p− 1.

b) Olkoon p ∈ ℙ≥5. Todista, että

3∣∣2p + 1.


