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2. välikoe 7.1.2013 EI LASKIMIA

1. a) Osoita, että
log 3

log 2
/∈ ℚ.

b) Määrää (
103

50

)
(mod 7).

2. Olkoot f0 = 0, f1 = 1 ja fk+2 = fk+1 + fk aina, kun k ∈ ℕ. Osoita, että(
1 1
1 0

)n

=

(
fn+1 fn
fn fn−1

)
aina, kun n ∈ ℤ+.

3. Johda ja todista kaava

m∑
k=0

k ⋅ k! = (m+ 1)!− 1, m ∈ ℕ.

4. Olkoot p ∈ ℙ ja 1 ≤ i ≤ p− 1. Näytä, että(
p

i

)
≡ (−1)i−1p

i
(mod p2).


