Matemaattinen logiikka
Loppukoe 11.10.2004

1. Esita ja todista propositiokalkyylin £,,,, Deduktiolause.

2. M&araa proposition (A — B) <~ C kanssa ekvivalentti disjunktiivi-
nen ja konjunktiivinen normaalimuoto.

3. Osoita, ettd predikaattikalkyylissa Lpr.q on olemassa A-paéttely il-
maisulle Vy3z(P(x) A R(z,y)), kun A = {3x(P(z) AVyR(z,y))}, =
ja y ovat eri muuttujia seka P ja R ovat predikaattisymboleja.

4. Osoita, etta jokaisella ristiriidattomalla ekt:lla on ristiriidaton tay-
dellinen laajennus.

5. Madrittele Godel-teorian predikaatti A(-,-). Olkoon A(zx,y) sité esit-
tava ilmaisu formaalissa lukuteoriassa N ja m ilmaisun Vy ~ A(z,y)
Godel-luku. Osoita, etta jos N on ristiriidaton, niin ilmaisu
Vy ~ A(m,y) ei ole N:n teoreema.

Muista perustella kaikki paattelysi



