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1. Esitä ja todista propositiokalkyylin Lprop Deduktiolause.

2. Määrää proposition (A → B) ↔∼ C kanssa ekvivalentti disjunktiivi-
nen ja konjunktiivinen normaalimuoto.

3. Osoita, että predikaattikalkyylissä Lpred on olemassa 4-päättely il-
maisulle ∀y∃x(P (x) ∧ R(x, y)), kun 4 = {∃x(P (x) ∧ ∀yR(x, y))}, x
ja y ovat eri muuttujia sekä P ja R ovat predikaattisymboleja.

4. Osoita, että jokaisella ristiriidattomalla ekt:llä on ristiriidaton täy-
dellinen laajennus.

5. Määrittele Gödel-teorian predikaatti A(·, ·). Olkoon A(x, y) sitä esit-
tävä ilmaisu formaalissa lukuteoriassa N ja m ilmaisun ∀y ∼ A(x, y)
Gödel-luku. Osoita, että jos N on ristiriidaton, niin ilmaisu
∀y ∼ A(m̄, y) ei ole N :n teoreema.

Muista perustella kaikki päättelysi


