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Vastaa vain neljdin (4) tehtdviin.

. Maaraa matriisin
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singulaariarvohajotelma sekdi Moore-Penrose -inverssi A™.

Osoita, ettd matriisi A € C,,«,, on positiivisesti definiitti jos ja vain jos A on
hermiittinen ja kaikki sen ominaisavot ovat aidosti positiivisia.

Olkoon A € K, xn.

(a) Méérittele matriisin A minimaalipolynomi m ().

(b) Osoita, ettd jos p(A) = 0 jollakin K-kertoimisella polynomilla p(\), niin
p(A) on jaollinen minimaalipolynomilla m4(X).

(c) Osoita, ettd minimaalipolynomi m4(A) on yksikésitteinen.

Muodosta matriisin
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I ja II luonnollinen normaalimuoto sekd Jordan-muoto.

(a) Maarittele milloin funktio f(\) on mééritelty matriisin A € C,,,, spekt-
rissa.

(b) Miarad f(A) kun f(\) = e ja
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Muista perustelut!



