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VASTAA NELJAAN TEHTAVAAN SEURAAVISTA
. Minka yhtaloryhman yksikasitteisena ratkaisuna matriisin A € C,, x,
Moore-Penrose-inverssi AT saadaan (ei perusteluja)? Osoita, etté
vektori Xg = AT B, missa B € C™, tayttaa ehdon

|AX — B| > |AX(y — BJ aina kun X € C".
. Maarittele A-matriisin invariantit polynomit. Osoita, etta A-matriisilla
M —A, missi A € K, xp, on n invarianttia polynomia i1 (), ..., i, (\)

jaettd ca(A) = i1(A) i2(A) -+ - in(A) sekd ma(A) =i (N).

. Maaraa matriisin

2 -1 1
A=12 2 -1
1 2 -1

ensimmainen ja toinen luonnollinen normaalimuoto seka Jordan -
normaalimuoto.

. Olkoot a ja b vakioita, missa a # 0. Milla ehdoilla funktio f on
maaritelty matriisin

spektrissd ja mika on télloin f(A):n spektraalihajotelma?

. Olkoon A € C,,«,. Osoita, ettd seuraavat ehdot ovat yhtapitavat:

(i) Jono A, A%, A3, ... suppenee ja sen raja-arvo on nollamatriisi.

(ii) A:n jokaisen ominaisarvon itseisarvo on < 1.



