Metrinen topologia
Tentti 12.3.2012

Koeaika on nelja tuntia.

1. Maarita tarkasti perustellen sup A ja inf A, kun
n -1 n+1l
A={(-1) +(T) |n e N\ {0}}.
2. Masrita tarkasti perustellen joukon A = {(z,y) € R? | |y| > =%}
reuna.

3. a) Médrittele Cauchy-jono.
b} Oletetaan, ettd (Z,)nen On suppeneva jono joukossa R™. Olkoon
a € R. Osoita, ettd jono (ar,).en suppenee.

4. Olkoon a joukon A C R™ kasautumispiste ja olkoon f : A — RF
kuvaus. Osoita, ettd kuvauksella f on raja-arvo b € R* pisteesss a, jos
ja vain jos lim,_,o0 f(zn) = b jokaisella joukon A\ {a} jonolla (z,)nen,
jolle lim,, o0 Z, = a.

5. Oletetaan, etti A C R™ on kompakti, B C R*ja f: A — B on
jatkuva bijektio. Osoita, ettd f~! : B — A on jatkuva. Piteekd viite,
jos A ei ole kompakti?



